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ЛЕКЦИЯ-11 

§ 5. Қос интегралдың геометрия мен физикада қолданылуы 

 

1. К ө л е м д і  е с е п т е у .  Бірінші параграфтан жоғарғы жағынан 

 yxfz ,  бетімен, мұндағы  yxf ,  үзіліссіз функция, төменгі жағынан 

ауданы бар тұйық D облысымен шектелген қисықсызықты цилиндрдің 

көлемі белгілі  

 dxdyyxfV
D

 , .     (1) 

1 - м ы с а л . 0,1,4, 222  zxxyyxz  беттермен шектелген 

дененің көлемін табайық. 

Ш е ш у і . 
22 yxz   параболоид, xy 42   қисығы – жасаушысы OZ 

осіне параллель параболалық цилиндр және ол OXY жазықтығында OX осіне 

қарай симметриялы парабола, 1x  жазықтығы YOZ жазықтығына 

параллель, 0z  болса XOY жазықтығының теңдеуі.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Цилиндрлік дене XOZ жазықтығына қарай симметриялы, сондықтан 

AOB облысы көлемінің жартысын тауып оны екі еселеу жеткілікті. 

Интегралдау облысы xyx 20,10  . Онда ізделінген көлем  
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2. А у д а н д ы  е с е п т е у . Егер (1) формулада 1),( yxf  болса, онда 

берілген облыстың ауданын аламыз  


D

dxdyS       (2) 

Аудан поляр координатасында  


G

ddS        (3) 


